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Notation

G un groupe dénombrable,
v € Prob(G) non-dégénérée (i.e. J,>qsupp(p)” = G),

P = la loi de la v.a. (wy)p>0 € GN ot w, = g1g2 - - - gn avec les
gi; ~ p indépendants.
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Contexte : Bords de Poisson

- F e I°(G) est p-armonique si F(g) = 3¢ o p(h)F(gh) pour
tout g € G.

- X espace Borel standard, G ~ X une action mesurable. Une
mesure v € Prob(X) est p-stationnaire si v =3, o pu(h)hev.

- (X, v) un espace de proba standard, G ~ (X, v) nonsinguliére.
La transformée de Poisson de cette action est

P, LX) — l°°(G)
f — F, F(g fX ) dg.v(z
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Etant donnée G ~ (X,v) nonsinguliére :
-Im(P,) CH>®(G, pu) ssi G~ (X,v) est p-stationnaire.

- Dans ce cas, P, est une isométrie a son image ssi G ~ (X, v)
est un p-bord. (i.e. P-p.s. lim, o0 (wy)«v est une delta de
Dirac).

- (Furstenberg) A iso mesurable pres, 3! p-bord (0, G, v,) (le
bord de Poisson) t.q. L*°(0,G,v,) et H*(G, p) sont
isométriques via P, .
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Etant donnée G ~ (X,v) nonsinguliére :

- Im(P,) CH™®(G, pn) ssi G~ (X,v) est pu-stationnaire.

- Dans ce cas, P, est une isométrie a son image ssi G ~ (X, v)
est un p-bord. (i.e. P-p.s. lim, o0 (wy)«v est une delta de
Dirac).

- (Furstenberg) A iso mesurable pres, 3! p-bord (0, G, v,) (le
bord de Poisson) t.q. L*°(0,G,v,) et H*(G, p) sont

isométriques via P, .

En plus, (9, G,v,) est le u-bord mazimal.
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Contexte : Bords de Poisson

Question générale : étant donné G, 1, identifier (0,G,v,,).
Exemple : G = F; = (a, b), 1 & support fini.
Alors P-p.s. w, —— wy € {aF!, pE1N.

En plus ({a*!, 651}, loi de weo) & (9, G, v,)
(Dynkin-Malyutov '61).
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On fixe G <? Homeoy(S") t.q. G ~? S' est minimale.

Soit :
(1) action G ~ S* est conjuguée & une action par rotations, ou

(2) 3f € Homeog(S') d’ordre fini qui centralise G t.q., en notant
GAd Sz~ flz)} =S

pour tous [, J C St intervalles fermés, il existe g € G avec
o(g).1C J.

(2) est vraie avec f=idg ssi G ~? S! est minimale et
proximale.
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Contexte : Groupes agissant sur S'

On fixe G <? Homeog(S') t.q. G ~? S' est minimale et
proximale, ;1 € Prob(G) non-dég.

Il existe une unique mesure p-stationnaire v € Prob(S'), et
(S, v) est un p-bord.



Contexte : Groupes agissant sur S*

Pour un réseau G < PSLy(R) et u de support fini on trouve
(OuGyvp) = (S1,v).



Contexte : Groupes agissant sur S'

Pour un réseau G < PSLy(R) et p de support fini on trouve
(OuGyvp) = (S1,v).

Ceci est vrai encore pour une classe plus large de groupes de
diffeomorphismes, dites fortement localement discrets (Deroin
11).
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Pour un réseau G < PSLy(R) et p de support fini on trouve
(OuGyvp) = (S1,v).

Ceci est vrai encore pour une classe plus large de groupes de
diffeomorphismes, dites fortement localement discrets (Deroin
11).

Question : (Deroin-Kleptsyn-Navas, Deroin, Navas) pour quels
G < Homeog(S") a-t-on (9, G,v,) = (S',v) ? Est-ce le cas pour
le groupe de Thompson 17
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Le groupe de Thompson T est le groupe de homéomorphismes
dyadiques affines par morceaux de R/Z.

C-a-d g € T s'il existe un ensemble fini F' C Z[1/2]/Z t.q. pour

toute cc C'de R/Z\ F, on a g| o7) = 2F7 4+ b pour certains
keZ,beZ1/2])Z.

it
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Contexte : Groupes agissant sur S'

Remarque : si (S!,v) était le bord de Poisson de (T, u), alors
(Zimmer) v-p.t. z € S' aurait Stabp(z) moyennable.

Mais tous les Stabp(x) contiennent le groupe de Thompson
F = Stab(0), qui serait donc moyennable.
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Résultats

On fixe G < Homeog(S!) agissant de maniére minimale,

proximale et topologiquement non libre (i.e. il existe
g€ G\ {eg} t.q. Int(Fix(g)) # 0), et u € Prob(G) non-dég.

Si H(p) = — > e 1(9) log pu(g) est finie, alors (S, v) n'est pas
le bord de Poisson de (G, ).

Si G < PAff(R/Z) et 3 ¢ u(g)#{discontinuités de ¢'} est
finie, alors (S, v) n’est pas le bord de Poisson (G, ). En plus,
on peut expliciter un p-bord (X,n) qui n’est pas un quotient de

(S',v).
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Preuves

On reprend G dénombrable, u € Prob(G) non-dég. On fixe
(X,v) un p-bord.

Si H(p) < o0, alors (0,G,vy,) = (X,v) ssi hix,) (1) = 0.

Lei hx) (1) = im0 1/ H(p%) dv(€), on pb = distribution de
wy, conditionnée a converger a &.
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Preuves

On reprend G dénombrable, p € Prob(G) non-dégénérée.

Si H(p) < oo, alors (0, G, v,) est trivial ssi h(u) = 0.

Ici h(p) = limy, o = H(p*™).

n
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Preuves

(Erschler '07) OPS eq € supp(p). Supposons que
Jda € supp(p) \ {ec} et p,c € (0,1) qui satisfont :  pour tout
n € N suff. grand, avec proba > p on peut trouver des temps
1< << - <ip<mnavec k> cnt.q. on peut écrire
Wy, = b1a*tboa™® - - - a®k by avec :

- les b€ Gete; e {0,1},

- les increments en temps 4; sont a®/, et

- tous les éléments bya®l - - - a*Fbyy 1 ol les & € {0,1} sont
différents.

Alors h(p) > 0.
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Preuves

Soit p € Prob(T) non-dég. t.q.
> gec 1(g)##{discontinuités de ¢'} est finie.

Tout g € T définit C(g): Z[1/2]/Z — Z a support fini par
(z
o)) =toms (=)

P-p.s. C(wy) =225 Cop € ZEVAZ et (ZEV/A/Z 10i de Co) est
le p-bord (X, n).



